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ЗАМЕЧАНИЕ К ПАРАБОЛИЧЕСКОЙ ТЕОРЕМЕ СХОДИМОСТИ 
НЕПРЕРЫВНЫХ ДРОБЕЙ 

В работе рассматриваются вопросы сходимости непрерывных 
дробей с частными знаменателями равными единице, 
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Подходящими дробями непрерывной дроби (1) называются дроби 
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Говорят, что непрерывная дробь (1) сходится если 
lim .n
n n
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Ван Влек и Принсгейм [2] доказали, что если все частные 
числители na  непрерывной дроби (1) лежат в достаточно малой 
окрестности произвольной точки 1, ( ; ),4a a Ï -¥ - то непрерывная  
дробь(1) сходится. 

 
Скотт и Уолл  I1] установили важную «параболическую» теорему: 
Если все частные числители ап непрерывной дроби (1) лежат в 

ограниченной параболической области комплексной плоскости :z  
 

{ }1Re ,2na z z z z M MÎ : - £ ; £ < ¥ - любое,      ( 4¢ ) 

 тогда непрерывная дробь  (1) сходится. Через Re , Imz z обозначены 
действительная  и мнимая части числа z . 

Бейкер [ ]2  рассмотрел случай когда частные числители лежат в 
меньшей параболической области, но lim nn

a
®¥

= ¥ . 
      Доказательство «параболической» теоремы Скотта и Уолла 
основывается на сопоставлении непрерывной дроби некоторого 
числового рядя, получении фундаментальных неравенств, которые 
обеспечивают сходимость ряда. Проектирование фундаментальных 
неравенств на прямую Im tg φ Rez z=   позволяет «повернуть» 
параболическую область сходимости. 



Теорема. Если для любого φ, π / 2 φ π / 2,- < <   все частные 
числители na  непрерывной дроби 

                                

2

3

1

1
1

1 ...

G a
a

=
+

+
+                           (4) 

 
лежат в параболической области 

                             φ{ : Re( ) } (2 cos φ)iz z ze t t-£ + <                          (5)  
и, кроме того,  
                                   ( )cos 2na M an a tj£ + < -                   (6) 

                               
то непрерывная дробь сходится. 

Следствие. Если все частные числители na  лежат на луче 
 

π πIm tg φ Re , Re 0 ( φ )
2 2

z z z= > - < <  и ,na M£ < ¥  

то непрерывная дробь (4) сходиться. 
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