
 

434 

ПРО ОДНЕ АНАЛІТИЧНЕ ПРОДОВЖЕННЯ ЧЕРЕЗ ДУГУ. 

В.М.Сафонов. 

Український державний університет харчових технологій. 

Важливими для застосування як в самому аналізі та інших розділах 
фундаментальної математики так і в гідродинаміці, теорії надійності, 
електродинаміці, теорії автоматизації процесів, математичному 
моделюванні а також при досліджуванні різноманітних процесів та явищ в 
інших застосовних математичних галузях є аналітичні функції і їх 
топологічний еквівалент - внутрішні відображення. 

Особливо важливими і корисними для них застосувань є різноманітного 
роду критерії усунення топологічних особливостей та продовження 
аналітичних функцій. 

Взагалі, питання про стирання тобто про усунення особливостей 
цікавили математиків, починаючи ще з часів відомих теорем Пенлеве про 
аналітичне продовження через спрямлювану дугу. Але суттєвих результатів 
у цьому напрямку досліджень довгий час після Пенлеве не вдавалось 
отримати. І лише в 1950 році Альфорс і Берлінг запропонували загальну 
методику розв"язання питання про стирання особливих множин для заданих 
класів аналітичних функцій; вони ж отримали перші суттєві приклади 
усувних та неусувних досконалих множин для різних класів функцій. З 
виникненням спеціфічних задач про стирання в теорії квазіконформних 
відображень були отримані важливі результати; одержано, цікаві і 
нетривіальні приклади і результати щодо аналітичних функцій з 
нульвимірною множиною особливих точок а також розв"язано ряд проблем про 
стирання при додаткових обмеженнях, зв"язаних з локальною поведінкою 
функцій поблизу можливої особливої множини. 

Тепер розглянемо однозначну дугу та сформулюємо теорему про 
аналітичне продовження через таку дугу, яка є суттєвим доповненням до 
такого роду критеріїв і нетривіальність якої випливає із відомого 
приклада Данжуа. Отож, під дугою на площині C  будемо розуміти замкнену 
множину, яка є гомеоморфом замкненого відрізка, півінтервала або 
інтервала на прямій. Назвемо дугу на площині однозначною, якщо 
ортогональна проекція її на де-яку пряму в цій площині - взаємно 
однозначно. 

Теорема. Нехай в області D CÌ  визначена неперервна функція 
( )f z u iv= + , аналітична поза де-якої однозначної дуги l . Якщо образ 

( )L f l= є також однозначною дугою, то ( )f z  аналітично скрізь в D . 


